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1. Seja (X1, X, ..., X,) uma amostra aleatoria de (X|0) ~ U(0; ).

(a) Mostre que

n+1)X
W* = (n+ DXiw ™ com Xn) = max Xj,
n 1<i<n
¢ um estimador nao tendencioso de 6.
(b) Encontre o erro quadrético médio do estimador W*.

(c) Compare os erros quadraticos médios de W*, X(,,) e 2X.

2. Seja (X1, Xs,...,X,,) uma amostra aleatoria de uma variavel aleatoria X.
Suponha que os momentos ordinérios - centrados em torno do zero - de
ordem k de X, ap(X) = E(X*), k = 0,1,2,..., existem. Mostre que o
momento de ordem k da amostra, definido por

I i
Mk - EZiZIX )
¢ um estimador nao tendencioso de ay(X).

3. Mostre que se T' é um estimador nao tendencioso de 6, entao a1 + b é um
estimador nao tendencioso de af + b, sendo a e b constantes com a # 0. A
estatistica 7% ¢ um estimador tendencioso de 627

4. Seja X uma variavel aleatéria com média p e variancia 2. Dadas duas

amostras aleatorias independentes de X de tamanhos n; e ny, com médias
X1 e X5, mostre que para 0 < a < 1, a estatistica X = aX; + (1-— G)YQ é
um estimador nao tendencioso de p. Determine o valor de a que minimiza
o desvio padrao de X.

5. Seja (X1, Xo,...,X,) uma amostra aleatoria de (X|\) ~ £(A). Encontre
um intervalo de confianca (bilateral) de nivel v = 0,95 para A. vy, =
(1+79)/2, 1 =1—9 e~y = —. Dica: encontre as distribuigoes de

Y = Z:;X,» e W =2)\Y.

6. Seja (X1, Xa,...,X,) uma amostra aleatoria de (X|0) ~ U(0; 0). Utili-
zando o estimador de méxima verossimilhanca de €, encontre um inter-
valo de confianga (bilateral) de nivel v para 6. Considere v, = (1 +7v)/2,

Mmn=l—mey=v%—mn.



