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1. Seja (X1, Xo, ..., X,) uma amostra aleatoria de (X|u) ~ N(u; 02) com o3

conhecido.

(a) Escreva a funcao de verossimilhanca L(u) e seu logaritmo £(p).

(b) Calcule ¢/ (u|x) e E(¢' (1] X)|u).

(c) Calcule a variancia exata do estimador de méxima verossimilhanca
para fi.

(d) Calcule a informacao de Fisher e o limite inferior de Cramér-Rao.

(e) O estimador de méaxima verossimilhanga para p ¢é eficiente?

(f) Considere med(X) - a mediana amostral - como estimador de p. Este
estimador é eficiente? O que podemos afirmar sobre a variancia de

med(X)?

. Seja (X1, Xs,...,X,) uma amostra aleatoria de (X|u) ~ LN (y; 02) com
o2 conhecido. O estimador de maxima verossimilhanga para p é eficiente?
Justifique-se.

. Seja (X3, X, ..., X,) uma amostra aleatoria de (X|3) ~ £(1/8) tal que
E(X|8) = B. O estimador pelo método dos momentos para [ ¢é eficiente?
Justifique-se.

. Seja (Xp, Xo, ..., X,,) uma amostra aleatoria de (X|5) ~ G(ag, 8) com ag
conhecido. O estimador de méaxima verossimilhanca para [ é eficiente?
Justifique-se.

. Seja (X1, Xo, ..., X,) uma amostra aleatoria de uma variavel aleatoria con-
tinua com

f(x]0) = 02°"'Ijp (), com 6> 0.

(a) Escreva a func¢ao de verossimilhanca L(#) e seu logaritmo £(6).

(b) Calcule ¢'(0|x) e E(¢'(0| X)).

(c) Calcule a variancia exata do estimador de maxima verossimilhanga
para 6.

(d) Calcule a informagao de Fisher e o limite inferior de Cramér-Rao.

(e) O estimador de méaxima verossimilhanca para 6 ¢ eficiente?



6. Seja (X1, Xo, ..., X,) uma amostra aleatoria de uma variavel aleatoria con-
tinua com

1
f(z]0) = = exp _l=l , para x€R com 6 >0.
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Escreva a fungao de verossimilhanga L(6) e seu logaritmo £(0).
Calcule ¢'(0|x).

Encontre o estimador de méaxima verossimilhanga de 6.
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Calcule a Var(6]0), isto ¢, calcule a varincia exata do estimador de
méxima verossimilhanga para 6.
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) Calcule a informacao de Fisher e o limite inferior de Cramér-Rao.
(f) O estimador de maxima verossimilhanca para 6 é eficiente?

(g) Encontre a distribuigdo amostral do estimador de maxima verosimi-
lhanga (condicional a 6).

(h) Encontre a distribui¢ao assintotica do estimador de méaxima verosimi-
lhanga (condicional a #).

7. Seja (X1, Xo, ..., X,) uma amostra aleatoria de (X|«, 5) ~ BT (a; (). En-
contre a matriz de informagao de Fisher para («, ).

8. Considere (X|a, 8) ~ BT (c; ). Calcule E(In(X)|o, 8) e E(In(1—X)|a, ).

9. Seja (X1, Xa,...,X,) uma amostra aleatoria de (X|a, ) ~ BT («; ).
Considere as estatisticas

1 n 1 n
Tl = Tl(X) = Ezizl IH(XZ) € TQ = T'Q(X) = Ezizl hl(l — Xz)
Calcule os limites inferiores de Cramér-Rao para T} e T5, respectivamente.
10. Seja (X1, Xs, ..., X,,) uma amostra aleatoria de uma variavel aleatoria con-
tinua com 9

f(z]0) = WI[LM)(@, com 6 > 0.

a) Encontre o estimador de maxima verossimilhanga de 6.

(a)
(b) Calcule a informagao de Fisher e o limite inferior de Cramér-Rao.
(c) O estimador de méaxima verossimilhanca para 6 ¢é eficiente?

)

(d) Encontre a distribuicdo amostral do estimador de méaxima verosimi-
lhanga (condicional a 6).

(e) Encontre a distribuicao assintotica do estimador de maxima verosimi-
lhanga (condicional a #).



