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1. Seja (𝑋1, 𝑋2, . . . , 𝑋𝑛) uma amostra aleatória de (𝑋|𝜇, 𝜎2) ∼ 𝒩 (𝜇; 𝜎2).
Considere 𝑓(𝜇, 𝜎2) ∝ (𝜎2)−1.

(a) Encontre a distribuição a posteriori (conjunta) de (𝜇, 𝜎2).

(b) Encontre as distribuições condicionais (completas), isto é, (𝜇|𝜎2,𝑥) e
(𝜎2|𝜇,𝑥).

(c) Encontre a distribuição a posteriori marginal de 𝜇. Qual é o valor
esperado de 𝜇 a posteriori? E a variância?

(d) Encontre a distribuição a posteriori marginal de 𝜎2. Qual é o valor
esperado de 𝜎2 a posteriori? E a variância?

(e) Suponha que

4,43 1,42 -4,79 3,82 10,75 7,56 -0,38 5,88 0,73 10,42
5,10 2,60 3,99 0,91 5,06 0,59 -0,61 0,64 8,42 3,21

seja uma amostra observada.

i. Encontre o intervalo de credibilidade de 95% para 𝜇.
ii. Encontre o intervalo de credibilidade de 95% para 𝜎2.

Se necessário, utilize o programa R.

2. Seja (𝑋1, 𝑋2, . . . , 𝑋𝑛) uma amostra aleatória de (𝑋|𝛼, 𝛽) ∼ 𝒢(𝛼; 𝛽). Con-
sidere a distribuição a priori de Jeffreys para (𝛼, 𝛽).

(a) Qual é a distribuição condicional (completa) de (𝛽|𝛼,𝑥)?
(b) Descreva a função de densidade de probabilidade condicional (com-

pleta) de (𝛼|𝛽,𝑥) (a menos de uma constante de proporcionalidade).

3. Seja ((𝑥1, 𝑦1), (𝑥2, 𝑦2), . . . , (𝑥𝑛, 𝑦𝑛)) uma amostra aleatória observada do mo-
delo 𝑦𝑖 = 𝑥𝑖 ln𝛼 + 𝜀, com E(𝜀) = 0 e E(𝜀2) < ∞. Estime 𝛼 por mínimos
quadrados.



4. Seja (𝑋1, 𝑋2, . . . , 𝑋𝑛) uma amostra aleatória de (𝑋|𝜆) ∼ ℰ(𝜆) com
E(𝑋|𝜆) = 1/𝜆. Seja 𝑇 = 𝑟(𝑋) = 2𝜆

∑︁𝑛

𝑖=1
𝑋𝑖.

(a) Encontre a distribuição de 𝑇 (condicional a 𝜆)?

(b) Encontre o intervalo de confiança (bilateral) de nível 𝛾 para 𝜆.


